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ДОМИНАНТНЫЕ ЛОКАЛЬНЫЕ КЛАССЫ ФИТТИНГА 

 

Рассматриваются только конечные разрешимые группы. В опре-

делениях и обозначениях мы следуем [1]. Напомним, что если F  – 

непустой класс Фиттинга, то через G
F
 обозначают F -радикал группы 

G  – наибольшую F -нормальную подгруппу группы G . Класс Фит-

тинга F  называют доминантным, если для любых групп G  и H  та-

ких, что G H G 
F

 и H  F , следует H V , где V  – некоторый  

F -инъектор группы G . 

Локальный метод изучения конечных разрешимых групп с по-

мощью радикалов и классов Фиттинга был предложен Хартли [2]. 

Всякое отображение f : P  {классы Фиттинга} называется H -

функцией [3]. Класс Фиттинга F  называют локальным [3], если 

( ( ) )
p p p

f p
  

  F S N S , где f  – некоторая H -функция и 

( )Char  F . Любой локальный класс Фиттинга F  определяется пол-

ной приведенной H -функцией F  такой, что ( ) ( )
p

F p F p  FN  и 

( )F p  – класс Локетта для всех простых p . 

В 1971 году Локетт [4] доказал, что если F  является разреши-

мым доминантным классом Фиттинга, то либо N F  либо F  являет-

ся локальным классом Фиттинга 


S  разрешимых  -групп для неко-

торого P  . Также являются локальными многие известные доми-

нантные классы Фиттинга F  содержащие N . Примерами таких клас-

сов Фиттинга являются класс N  нильпотентных групп [5], XN  для 

любого непустого класса Фиттинга X  [2], класс 
' 
NS   -

нильпотентных групп и класс 
' 

S S   -замкнутых групп для всех 

P  , класс Хартли [6]. Однако существование локальных классов 
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Фиттинга F  содержащих N , которые не являются доминантными, 

доказано в [1, пример IX.4.4]. В связи с этим в теории классов Фит-

тинга актуальна проблема нахождения доминантных классов среди 

локальных классов Фиттинга полной характеристики. 

В настоящем сообщении мы описываем критерий доминантности 

локальных классов Фиттинга полной характеристики. 

Теорема 1. Пусть F  – локальный класс Фиттинга полной ха-

рактеристики с полной приведенной H -функцией F  и ( )F p  – класс 

Локетта для всех простых p . Класс Фиттинга F  является доми-

нантным тогда и только тогда, когда для любых различных простых 

чисел ,p q  справедливо 
{ , }

( ( ) ( )) ( ) ( )
p q

F p F q S F p F q    или 

( ) ( ) ( )
r P

F p F q F r


   . 

Следствие 2 (cледствие 1.8 [6]). Каждый класс Хартли является 

доминантным. 

Следствие 3 (cледствия 1.9, 2.11 [6]). Классы Фиттинга 
' 
NS  

 -нильпотентных групп и 
' 

S S   -замкнутых групп для всех P   

являются доминантными. 

Следствие 4 (cледствие 3.5 [2]). Класс Фиттинга XN  для любо-

го непустого класса Фиттинга X  является доминантным. 

Пример локального класса Фиттинга, содержащего N , который 

не является доминантным, дает следующее 

Следствие 5 (пример 1.11 [6]). Класс Фиттинга 
' 

N S   -

специальных групп для всех P   не является доминантным. 
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