
ОБ ОПРЕДЕЛЕНИИ ЛОКАЛЬНЫХ КЛАССОВ 
ФИТТИНГА МИНИМАЛЬНЫМИ ПОЛНЫМИ 

ВНУТРЕННИМИ РАДИКАЛЬНЫМИ ФУНКЦИЯМИ
Станкевич ЕЛ.

В теории формаций конечных групп основными объектами исследования являют­
ся локальные формации, которые определяются при помощи функций, называемых 
локальными экранами [1]. Основополагающими для всей теории формаций стали 
результаты о том, что каждую локальную формацию можно конструировать при 
помощи внутренних, полных и минимальных экранов.

В настоящей работе для классов Фиттинга конечных групп исследуются вопро­
сы, двойственные известным в теории формаций конечных групп вопросом конст­
руирования локальных формаций [1 - 3]. Приводятся примеры построения неко­
торых локальных классов Фиттинга при помощи радикальных функций. Получено 
явное описание конструирования произвольных локальных классов Фиттинга ко­
нечных групп при помощи минимальных полных внутренних радикальных функций 
[2 ].

Предполагается, что все рассматриваемые группы в статье конечны. Исполь­
зуемые определения и обозначения можно найти в [1 - 3].

Класс Фиттинга F называют локальным [3], если существует такая локальная 
радикальная функция f, что

F  = G rtK)n (  n f ( P ) N , G P')
pen(F)

При этом f называют радикальной функцией класса F.
Рассмотрим построение с помощью радикальных функций некоторых конкретных 

классов групп.
Пусть F - класс Фиттинга, который определяется локально радикальной функ­

цией f. Тогда:
1) если u(F) - множество всех простых чисел и радикальная функция f со­

поставляет каждому простому р класс единичных групп, то F - класс всех 
нильпотентных групп;

2) если тс(F) = {р} и радикальная функция f сопоставляет каждому простому 
р класс всех конечных р-групп, то F - класс всех конечных групп;

3) если Tt(F) = те - некоторое множество простых чисел и f сопоставляет ка­
ждому простому р из множества тс класс всех конечных те -групп, то F - класс 
всех конечных л -групп;

4) если л (F) - множество всех простых чисел и f сопоставляет каждому 
простому р из множества л (F) класс всех конечных групп, то F - класс всех 
конечных групп.

Радикальную функцию f класса Фиттинга F называют внутренней [2,3], если 
f(p) с  F, и полной [2], если f(р) Np = f(р) для всех простых р.

Докажем основной результат настоящей работы - теорему, явно описывающую 
конструирование произвольных локальных классов Фиттинга при помощи мини­
мальных полных внутренних радикальных функций.

Т Е О Р Е М А ,  Каждый локальный класс Фиттинга F обладает единственной мини­
мальной полной внутренней радикальной функцией f такой, что для каждого 
простого р из множества л(Р) имеет место равенство
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f(p) = Fit { G e F| GNp изоморфен HNpGp' (HeF)} Np.
ДОКАЗАТЕЛЬСТВО. Пусть ц - произвольная полная внутренняя радикальная 

функция, которая определяет локально класс Фиттинга F, то есть
Р=ОмпП( f>(P)NpGp’)

pes(F)

Обозначим через v(p) множество всех групп { G e Fj Gnp изоморфен 
gHp gp' (Не F) }, где р принадлежит множеству 7t(F).

Бели G е v(p), то G1̂  изоморфен Hnp GP' для некоторой группы Н е  F. Из то­
го, что Н е F, по определению класса F следует, что 
Н е  f|u(P)N PG P' и' слеД°вательн0' н € u(р) Np Gp' для некоторого просто-

pert(F)

го р из множества Jt(F).
По определению произведения классов Фиттинга [2] получаем H/Hu(p}€NpGp'. 

Но, тогда по определению корадикала формации [1] 
HNp gp'£ hu(pj . Так как HU(P) е и(р) и Hsp gp' - нормальная подгруппа группы 
Ни(р) , то по определению класса Фиттинга [2] Hnp Gp' е u(p).

Итак, мы получили, что Gnp изоморфен gp' и Hnp gp' е u(p). Тогда 
GNPeu(p). Следовательно, по определению произведения формаций [1] Geu(p)Np.

Но и - полная радикальная функция, поэтому u(p) Np = u(p). Следовательно, 
G е u(p).

Итак, мы показали, что имеет место включение v(p) £  u(p) для каждого 
простого р из множества я(Р). Тогда Fit v(p)c?it u(p). По определению поро­
жденного класса Фиттинга Fit u(p) = u(p). Поэтому Fit v(p) с  u(p). Значит, 
(Fit v(p)) Np с  u(p) Np для каждого простого p из множества tc(F).
Построим радикальную функцию f такую, что f(p) = ( Fit { G е F| Gkp изо­

морфен H»PGP' (He F) } } Np = ( Fit v(p) ) Np для каждого простого p из 
множества jc(F),

Будем считать, что эта функция локально определяет класс Фиттинга
F* = G wf) Л( f)f(p)NpOp'

pe*(F)

для всех простых р из множества ic(F).
По установленному ранее f(p) £  u(p) Np = u(p) для каждого простого р из 

множества te(F). Следовательно, по определению классов F и F* получаем 
F* с  F.

Докажем обратное включение. Пусть G е F. Так как G Np Gp' = ( Ggp' )Нр н 
G е F, то GGp'e v(p) q  f (р) для каждого простого р из множества 71(F).

Так как Gp' с  Np Gp', то GNpGP' с  GGp'e f(p). Следовательно, G^P'ef(р). 
Тогда по определению произведения классов Фиттинга G е f(p) Np Gp' для каж­
дого простого р из множества tc(F). Значат,

0  6 P|f(p)NpGp'
pe*(F)

Но, из того, что G € F, следует G е Gx{F). Следовательно,

о  * o ^ ,  гх n f(p>N PG P'>= F *
рея(Р)

Таким образом, мы показали, что F с F* а Г* q  F, Значит, F = F*. Это до­
казывает, что f - минимальная радикальная функция среди множества всех пол­
ных внутренних функций класса F. Тем самым теорема доказана,

Часть I I 135



Литература:
1. Шеметков Л.А. Формации конечных групп. М.; Наука, 1978. 272 с.
2. Воробьев Н.Т. О локальных радикальных классах // вопросы алгебры. Минск: 

Изд-во "Университетское", 1986. Вып. 2. С. 22-34.
3. Воробьев Н.Т. О максимальных и минимальных групповых функциях локальных 

классов Фиттинга // Вопросы алгебры. Гомель: Нзд-во Гомельского ун-та, 
1992, Вып. 7. С. 60-69.

136 Сборник ВГТУ


